© كيفية إثبات باستعمال التعريف نهاية 


1. نهاية من الشكل 1= (×) ر نل 

وهات يسال تعريف ف الخطوات التالية 

1. نفرض مجالا من الشكل ]طز[ = 1 يشمل 1 

2. نعتبر عدد حقيقى × من مجمو عة التعريف 

CE DGD CC TS IT, 

ECS 0 يدر كا الجن 7 ين كن ف‎ EC كا كر‎ O الح‎ LCA 
lim نار‎ - ١ 


لاحظة : نهاية من الشكل. lim f(x) =I‏ نتبع نفس الخطوات أعلاه فى الخطوة 3 نبحث عن علاقة من الشكل 
ممدجير 1 
4 > × و في الخطوة 4 نعوض العبارة كلما كان ×كبير بقدر كاف بالعبارة كلما كان صغير بقدر كاف 


تمرين محلول 
لتكن / الدالة المعرفة على |مه+:1-[ ب: = .باستعمال التعريف أثبت أن 0= (2) / 110 
X4+ X+‏ 

الخحل: 
ليكن ]6:8[ =[ مجال يشمل 0 

7 2 1 2+1 . 2 
و ليكن × عدد حقيقي من |+;1-[ لدينا : 7 © () f‏ يعني 7 > 2 وعليه =< أي 2-1 < تر 

اا وس 0 


نستنتج أنه كلما كان × كبير بقدر كاف (أكبر من 1-©) المجال 1 يشمل كل قيم (:)/. وهذا يعني 
lim f(x) > 0‏ 
2. نهاية من الشكل += (×) f‏ 1110 
لاثبات باستعمال تعريف نتبع الخطوات التالية 
1. نعتبر عدد حقيقي ۸ موجب تماما. 
3.باستعمال 4 < (×) f‏ و قواعد الحساب ابحث عن علاقة من الشكل 8 < عد 
4. قم باستنتاج على النحو التالي أنه كلما كان ×کبیر بقدر كاف المجال ]۸,+٥]‏ يشمل كل قيم (×) f‏ وهذا يعني 
ممه ك )2( j‏ مانا 
ممدجير 
ملاحظة : نهاية من الشكل += (×) [ 111 نتبع نفس الخطوات أعلاه في الخطوة 3 نبحث عن علاقة من الشكل 
8> × و في الخطوة 4 نعوض العبارة كلما كان #ذكبير بقدر كاف بالعبارة كلما كان :[صغير بقدر كاف. 


تمرين محلول 
لتكن ع الدالة المعرفة على ]+ :2[ ب: 2-2/. = (×)ع .باستعمال التعريف أثبت أن ه+=(x)ع 11m‏ 


الخل: 

لیکن ۸ عدد حقيقي موجبا و لیکن × من ]2;+٥|‏ لدينا لم < 2-×/ يعني 47 < 2-× 
وعليه 2+ 4 < × ومنه كلما کان × كبير بقدر كاف كل قيم (×)ع تنتمي إلى ]+:4] 
اا لك رات ل 
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| ءءء طرئفقوتمارين مطصولة 000000000000000 
3. نهاية من الشكل 0+ = (×) ر صا 

لاثبات باستعمال تغريف نتبع الخطوات الثالية 

1. نعتبر عدد حقيقي 4 سالب تماما. 

2. نعتبر عدد حقيقي × من مجموعة التعريف 

تسن 4 درن ناس الحا بحت عن ةم الشكل هر 

4. قم باستنتاج على النحو التالي أنه كلما كان «كبير بقدر كاف المجال ]۸4;+٥]‏ يشمل كل قيم ()/ر وهذا يعني 


111 J (A) - 


ملاحظة : نهاية من الشكل «ه- ح (×) | 111 نتبع نفس الخطوات أعلاه في الخطوة 3 نبحث عن علاقة من الشكل 
8 > × و في الخطوة 4 نعوض العبارة كلما كان #دكبير بقدر كاف بالعبارة كلما كان :7[صغير بقدر كاف. 


تمرين محلول 
لتكن ع الدالة المعرفة على |ه+:0] ب: 25-1- - (×)ع .باستعمال التعريف أثبت أن - - (2) م ص11 
الخحل: 


لیکن ۸ عدد حقيقي سالب تماما و لیکن × من |+;0] لدينا م > 1- ×- يعني 4+1 > ”× 
وعليه 4+1-< ”× أي ا 2 أمظ كلم کن ركد مدر کت کل کے ()ی کی لی A4]‏ :]| 


وهذا يعني -٥٥‏ = (×) م 11 
3 10× 


4. نهاية من الشكل 1= (2)“ر 11 

لاثبات باستعمال تعريف نتبع الخطو ات التالية 

اله تصقر عدن کے م حت |[ > م >0 ٠ه‏ 

2. نعتبر عدد حقيقي × من مجموعة التعريف 

3.باستعمال |7 +1-7:1] ع  )»(‏ و قواعد الحساب ابحث عن مجال يشمل العدد ,د. 

4. قم باستنتاج على النحو التالي أنه كل مجال مفتوح شامل للعدد 7 يشمل كل القيم ()/ من أجل × قريب بالقدر 
الكافي من العدد x,‏ .أي 1= 0( £ lim‏ 


تمرين محلول 
لتكن ر الدالة المعرفة على R‏ ب: 22+1 - (2) /ر .باستعمال التعريف أثبت أن 3 - lim f(x)‏ 
الحل: 


لیکن 7 عدد حقيقي حيث 1> 0>۲ لدینا |3+7:-3] ©(+0/ يعني 
وهذا يعني ك |2x×+1-3|‏ > 0أي 2 وزلة كك حزق و 2>2+7>م-2 أي 


ل e‏ 
2 2 2 
وهذا يعني أنه إذا كان 1+ ع2 فإن ]+ 3-3[ /(x)e‏ 


lim ()ثر‎ - 3 Ti f()€ [3 - 7:3 + حتما ]م‎ e+ N yT 


5. نهاية من الشكل +٥‏ = (×) ر 11۳ 
لاثبات باستعمال تعريف نتبع الخطوات التالية 


2 الأستاذ حمادوش نبيل 


WWW.mathonec. Com 


1. نعتبر عدد حقيقي ۸ موجب تماما. 
2. نعتبر عدد حقيقي × من مجموعة التعريف 
3.باستعمال 4 < (3)/ و قواعد الحساب نبحث عن مجال يشمل العدد ,,د. 
4. قم باستنتاج على النحو التالي أنه كل مجال من الشكل ]|-ده+:4.] يشمل كل القيم ()/ من أجل × قريب بالقدر 
الكافي من العدد × .أي مم+ =  )×(‏ ١٥1ا‏ 
X20‏ 


تمرين محلول 

لتكن ر الدالة المعرفة على +٠]‏ :1| ب: لدوم .باستعمال التعريف أثبت أن مه + - (:) ع lim‏ 
ڪڪ Ea‏ 

الحل: 


1 
ليكن 4 عدد حقيقي موجبا و ليكن × من ]+1[ لدينا 4 < (×)ع يعني a‏ 


وعليه 1 دنر ومنه كلما كان 4ك > >0 فان 4 < g)×(‏ 


2 1 
ومنه حتى يكون 4 < (×)ع يكفي أخذ × من المجال ملم 
وهذا يعني +٥٥‏ = (×) م 1110 
X3+ 2‏ 

. نهاية من الشكل f )×( = +٥١‏ دنآ 
لاثبات باستعمال تعريف نتبع الخطوات التالية 
1. نعتبر عدد حقيقي 4 سالب تماما. 
2. نعتبر عدد حقيقي × من مجموعة التعريف 
3.باستعمال 4 >  )×(‏ و قواعد الحساب نبحث عن مجال يشمل العدد × . 
4. قم باستنتاج على النحو التالي أنه كل مجال من الشكل ]+;4] يشمل كل القيم (×) م من أجل × قريب بالقدر 
الكافى من العدد كن اا کا )ر سسا 

×20 


تمرين محلول 

لتكن / الدالة المعرفة على ]1;ه-[ ب: لدوم .باستعمال التعريف أثبت أن مم اح :)م lim‏ 
X=‏ الا 

الخحل: 


ليكن 4 عدد حقيقي سالب تماما و ليكن × من [0:1-[ 0 كك 10> 1م 
lh‏ 1 ا 
ومنه د وعليه ار ومنه كلما كان at‏ فان 4 < (×)ع 


ومنه حتى يكون 4 > (×)ع يكفي آخذ × من المجال ا 


وهذا يعني ٥ه-‏ = (3)م ٣اا‏ 
5 ا 0 
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